Matematika – 5. epochazáró – Megoldások
1. Az A pont koordinátái (5; 1), a B ponté (–5; 4) és a C ponté (2; 2). A pontok segítségével határozd meg 
(9 pont)
a, Az 
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 vektor koordinátáit: 
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 (–10; 3)
b, Az 
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 vektor koordinátáit: 
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 (–3; 1)
c, Az 
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 vektor koordinátáit: 
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 (–7; 2)
2. Adott 3 vektor:  a(12; 5)   b(8; 1)   c(–7; –1)   Határozd meg a következő vektorok koordinátáit:
 
(3+4+5=12 pont)
d = a – c    (19, 6)
e = b + 2c   (–6; –1)

f = 2b – (a + c)   

2b = (16; 2)

a + c = (5; 4)
f = (11; –2)
3. A fenti a, b és c vektorok segítségével határozd meg a következő értékeket: 
(3+4+5=12 pont)
|a| = 13
|a + c| = |(5; 4)| = 
[image: image9.wmf]41


|a – 2b| = |(–4; 3)| = 5
4. Határozd meg a k = (2i – j) vektor hosszát, ahol i(1; 0) és j(0; 1) egységvektorok a derékszögű koordináta rendszer tengelyein fekszenek.
(6 pont)
k = 2i (2; 0) – j (0; 1) = (2; –1)
(3 pont)
| k | = 
[image: image10.wmf]5





(3 pont)
5. Az egységkörön jelenítsd meg a tg225º értékét (kiemelve az értéket megjelenítő szakaszt).
(10 pont)


(5 pont)

Számológép nélkül határozd meg az értékét: tg225º = tg45º =
[image: image11.wmf]2
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(5 pont)
6. Számológép nélkül számítsd ki az értékét ismert szögfüggvényértékek segítségével:
(9 pont)
cos 660º = cos 300º = cos (–60º) = cos (60º) = ½
tg (–405º) = tg (–45º) = –1

ctg 540º = ctg (180º) ( nem értelmezhető
7. Bonusz feladat – számold ki x értékét!
(+3 pont)
cos2(x) – cos(x) = sin2(x)

cos2(x) – cos(x) = 1 – cos2(x)

2cos2(x) – cos(x) – 1 = 0

cos(x) = 1; –½ ( x1 = 0 + 2kπ; x2 = 2/3π + 2kπ; x3 = 4/3π + 2kπ (k є Z)

8. Ábrázold az f(x) = ½ + cos(x – π) függvényt.
(19 pont)








(2 pont)
Jellemezd az f(x) függvényt (ahol szükséges, az értékek periodikus ismétlődését is határozd meg):

Értelmezési tartománya: R     Értékkészlete: [–½ ; 1½]
(2 pont)
Szélsőértékei (típus, hely, érték):
(4 pont)
Minimumhelyei: 0 + 2kπ (k Є Z)
értéke: –½

Maximumhelyei: π + 2kπ (k Є Z)
értéke: 1½

Monotonitása:
(4 pont)
Szig. mon. nő: x Є [0 + 2kπ ; π + 2kπ] (k Є Z)

Szig. mon. csökken: x Є [π + 2kπ ; 2π + 2kπ] (k Є Z)

Tengelymetszetei:
(1+3 pont)
y tengelyt metszi: ½

x tengelyt metszi: ½ + cos(x – π) = 0 ( cos(x – π) = –½ ( 
x1 – π = 2/3π + k2π ( x1 = 5/3π + k2π
(k Є Z)
x2 – π = 4/3π + k2π ( x1 = 7/3π + k2π
Milyen más tulajdonságát tudod még meghatározni és mi az értéke?
(3 pont)
Periodicitás: 2π
Korlátosság: korlátos

Paritás: páros
9. Határozd meg a hiányzó szögfüggvények értékeit (egy sorban azonos α értékek szerepelnek):
(11 pont)
	sin α
	cos α
	tg α
	ctg α
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10. Számold ki α értékét!
(12 pont)
a, sin (α + π/2) – 1 = 0

sin (α + π/2) = 1
(
α + π/2 = π/2 + k2π (k Є Z) 
(
α = k2π (k Є Z)

b, ½ – cos (4π/3 + α) = 0

cos (4π/3 + α) = ½

4π/3 + α1 = π/3 + k2π (k Є Z)

(
α1 = –π + k2π (k Є Z) = π + k2π (k Є Z)

4π/3 + α2 = –π/3 + k2π (k Є Z)
(
α2 = –5π/3 + k2π (k Є Z) = π/3 + k2π (k Є Z)

c, 
[image: image21.wmf]3

 · ctg (π – α)  = 1
| :
[image: image22.wmf]3


ctg (π – α)  = 1/
[image: image23.wmf]3


π – α = π/3 + kπ (k Є Z)
| – π
| · (–1)
α = 2π/3 + kπ (k Є Z)
(mivel k bármilyen egész szám lehet, ezért a –kπ és a +kπ ugyanott használható)
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