
10. évf. matematika – 3. epochazáró 
megoldások
1. Határozd meg az egy sorban lévő számtani sorozat hiányzó adatait (a sorozat első elemtől x-edik elemig tartó részéről szerepelnek adatok):
(20 pont)
	
	a1
	a3
	x
	ax
	d
	Sx
	a sorozat képlete

(an =…)
	a sorozat első x elemének számtani közepe

	a,
	5
	13
	9
	37
	4
	189
	an = 4n + 1
	21

	b,
	25
	31
	15
	67
	3
	690
	an = 3n + 22
	46

	c,
	19
	23
	21
	59
	2
	819
	an = 2n + 17
	39

	d,
	6
	20
	11
	76
	7
	451
	an = 7n – 1
	41


2. Határozd meg az egy sorban lévő mértani sorozat hiányzó adatait (a sorozat első elemtől x-edik elemig tartó részéről szerepelnek adatok):
(10 pont)

	
	a1
	a3
	x
	ax
	q
	Sx
	a sorozat képlete

(an =…)
	a sorozat első x elemének mértani közepe

	a,
	1
	4
	7
	64
	2
	127
	an = 2n–1
	8

	d,
	4
	100
	5
	2500
	5
	3124
	an = 4 ∙ 5n–1
	100


3. Hány 4-gyel osztható szám van 48-tól 412-ig? Mennyi az összege 48-tól 412-ig a 4-gyel osztható számoknak? Írd fel a feladatot úgy, hogy a megfelelő sorozat megfelelő jelöléseit használod!
(7 pont)

a1 = 48

ax = 412
d= 4

ax = a1 + (x – 1)d



412 = 48 + (x – 1) ∙ 4 = 44 + 4x ( x = 92 (4p)
S92 = (48 + 412) ∙ 92 / 2 = 21 160 (3p)
4. Ha beteszek 500 000 forintot a bankba évi 6%-os kamatra, akkor 5 év múlva hány forintom lesz a betétemen? A feladat csak úgy oldható meg, hogy a megfelelő sorozat megfelelő jelöléseit használod!
(6 pont)

(1p)
a1 = 500 000
q = 1,06 (1p)
n = 6 (2p)
a6 = a1 ∙ q(n – 1) = 500 000 ∙ 1,065 = 669 113,- forint (2p)
5. Mekkora a térfogata és a felszíne a 12 egység magasságú és 13 egység alkotójú egyenes kúpnak? (A megfelelő jelöléseket használd, a π értékét az eredményben hagyhatod π-ként: pl. 5π)
(9 pont)

r2 = a2 – m2 = 25; r = 5
V = T∙m / 3 = r2π ∙ m / 3 = 100π = 314,15
A = rπ(r + a) = 90π = 282,7

(3p)



(3p)





(3p)
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6. Egy 36 egység oldalú négyzet alakú papírlapból (kivágással és hajtogatással) úgy készítünk négyoldalú egyenes gúlát, úgy, hogy a gúla négyzet alakú alaplapja pontosan a papírlap közepére essen, az oldallapok csúcsai pedig a papírlap széleire kerüljenek. Az alapélek hossza 16 egység.
(9 pont)

Mekkora lesz a kivágott és összehajtogatott gúla felszíne és térfogata?

a = 16; ma = 10
(1p)
m2 = ma2 – (a/2)2 = 36 ( m = 6
(2p)
A = a2 + 4∙(a∙ma)/2 = 162 + 2∙16∙10 = 576;
(3p)
V = a2 ∙ m / 3 = 512 (3p)
7. Szerkeszd meg az ABC derékszögű háromszög
(12 pont)

a, λ1 = –
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 arányú középpontosan hasonló képét, a hasonlóság középpontja a háromszög köréírható körének középpontja
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b, λ2 = 
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 arányú középpontosan hasonló képét, a hasonlóság középpontja a háromszög C csúcsa.

8. Az ábra (derékszögű háromszög és magasságvonala) és az ismert értékek alapján töltsd ki a táblázat celláit. Egy sorban egy alakzatra vonatkozó adatok vannak.
(8 pont)
	a
	b
	c
	c1
	c2
	m

	30
	40
	50
	18
	32
	24
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=8,94
	10
	2
	8
	4


Bonusz: Vezesd le a feladat ábrájának segítségével a derékszögű háromszögre vonatkozó magasságtételt.
(+2 pont)

A magasságvonal két hasonló (és az eredetivel is hasonló) háromszögre bontja a derékszögű háromszöget, ugyanis azonosak a szögeik. Ezekben a befogók aránya megegyezik: 
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9. Ha Eszti az utcáról a Parlament tetejére néz, akkor azt pontosan egy vonalban látja a Gellért-hegy tetejével. Tudjuk, hogy a Gellért hegy 235 méter magas, a Parlament pedig 96 méter magas. A Parlament 2 km-re van a Gellért-hegy lábától. Milyen messze van a Gellért-hegytől Eszti?
(8 pont)
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96x = 235x – 470000

470000 = 139x

x = 3381,3 méter
10. Ha egy 7 centi hosszú és egy 21 centi hosszú cérnából kör alakzatot tekerek, hányszorosa lesz a nagyobbik kör területe a kisebbik körnek?
(3 pont)

λ = 3; λ2 = 9-szerese.
11. Az ábra és az ismert értékek alapján töltsd ki a táblázat celláit. Egy sorban egy alakzatra vonatkozó adatok vannak.
(8 pont)


	a
	b
	c
	d
	e
	f

	2
	6
	4
	8
	5
	10

	4
	8
	3
	3
	6
	6
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 Bonusz. Mekkora a T-vel jelölt körszelet (levágott körcikk) területe, ha a kör sugara 5 egység, a körcikk szöge pedig 120º?                              (+4p)


Tkör = r2∙π = 25π = 78,54   Tkörcikk = 25π / 3 = 26,18


mr = � EMBED Equation.DSMT4  ���= 4,33; Tháromszög =� EMBED Equation.DSMT4  ���= 10,83


T = Tkörcikk – Tháromszög = 15,35
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